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Ejercicio 6.1. Para un campo cuadratico Q(+/d) encuentre n tal que Q(v/d) C
Q(¢n)-

Ejercicio 6.2. Para K = Q(+v/2,4) calcule el grupo Gal(K/Q) y describa los
subcampos de K.
Ejercicio 6.3. Consideremos el campo bicuadratico K = Q(v/—3,V5).

1) Describa como los primos racionales se factorizan en O

2) Calcule la densidad de primos que corresponden a cada tipo de descom-

posicién.

Ejercicio 6.4. Sea p un nimero primo y el caracter de Dirichlet de orden 2
mad p, definido por el simbolo de Legendre x(n) = (ﬂ)

1) Demuestre que exp(g(x) L(1,x)) = [[,(1 — ¢;) IT.(1 — C;)‘l, donde

9(X) = Xi<a<p_1X(@)(y, v los productos son sobre los no-residuos y
residuos cuadraticos méd p respectivamente.

2) Use la parte anterior para calcular L(1, x), donde x es el caracter de orden
2 méd 5. (Para el valor numérico en PARI/GP, basta digitar Lfun(5,1))

Ejercicio 6.5. Consideremos funciones f, g: Z~; — C y las series de Dirichlet
correspondientes F'(s) = 3° -, fﬁ’j) yG(s) =S o, o),

n>1 ns

1) Demuestre que cuando las series convergen absolutamente en s, se tiene
F(s) G(s) = Y5q 220 donde (f * g)(n) = gy, £(d) g (5)-

2) Sean p(n) la funcién de Mobius, 7(n) el nimero de divisores, o(n) =
> din 4 la suma de divisores, y ¢(n) la funcién de Euler. Demuestre que

M(CL) _ 1 5 m(n) _ O 07(;1) — ) ¢s-1), Y ¢7g7z) _ §(Z’— )

)
n>1 C(S) n>1 n>1 n>1 (S)




