Universidad de El Salvador. 12.12.2018
Algebra Il. Examen parcial 2 (repetido)

Problema 1 (2 puntos). Encuentre el polinomio minimo de V2 + v/2 sobre Q.

Problema 2 (2 puntos). Consideremos el polinomio f := X* 4+ X +2 € F,[X].

a) ;Para cudles primos p el polinomio es irreducible? [1 punto]

b) ;Para cudles primos p el polinomio es separable? [1 punto]

Problema 3 (2 puntos). Sean p un nimero primoy n =1,2,3,... Para a € Fj» definamos

n—1

N(OC) = aal ‘XPZ oo P
a) Demuestre que N(«) € F, para todo a € [Fpn. [3 punto]

b) Demuestre que
! N(ap) = N(a) N(B), N(ax)=a"N(a)

para cualesquiera a € F, o, f € Fpn. [% punto]

¢) Demuestre que el homomorfismo de grupos multiplicativos N: ]F;,, — F; es sobreyectivo. [1 punto]
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L 1 . . ;
Indicacion: demuestre que | ker N| = ’;j e use el primer teorema de isomorfia.

Problema 4 (2 puntos). Sean p un ndmero primo y n = 1,2,3,... Consideremos el endomorfismo de
Frobenius F: x — x sobre IF;n. Hemos probado en clase que es una aplicacién [Fp-lineal. Encuentre su
polinomio caracteristico.



